TRIGONOMETRIK DENKLEMLER

sinx = sina
sinx = —sina

1)

denklemlerinin ¢6zimii
sinx = sina © x = a + k.2mveyax = (m — a) + k.2m, kel
sinx = —sina & x=(m+a)+k.2nveyax =(—a)+k.2n = 2r —a) + k.2n
ORNEK: sinx = %denkleminin ¢6zUm kimesini bulunuz.
[0, g) araliginda sinlisi % olan agi1 30° dir.
. . T s s
sinx =sin-< x=—-+k.2nveyax = (n——) +k.2n
6 6 6
T 5w
CK ={x|x =g+k.2an =?+k.2n,k EZ}
ORNEK: sinx = —7denklem|n|n ¢6zim kimesini bulunuz.
[0, g) araliginda sinlisu g olan ac1 60° dir yani g

= -2 & iy = —sin % — (r+ D) k2n =T s k2
Sinx = > Sinx = Sll’l3 X =\ 3 AT = 3 . 4Tt veya

(:>x=—§+k.2n= (2n—§)+k.2n=5?n+k.2n,kez
CK={x|x="L+k2nrVx="1+k2mkeZ)}
ORNEK: sin3x = sin (2x+§) denkleminin ¢6zim kiimesini bulunuz.
2x+§= a olsun.
sin3x =sina ©®3x=a+k.2n V3x=(m—a)+k.2n, k€L
Bx=2x+z+k2n V3x=n—2x—Z+k2mk€Z
x=§+k.2nveya5x=2?n+k.2n
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— k€eZ

T 21
x—;+k.2nveyax—E+k. S

CK={x|x=Z+k2rVx=2+4k=Z keZ}



ORNEK: 2sin?x — 5sinx + 2 = 0 denkleminin ¢6ziim kiimesini bulunuz.
sinx = tolsun. 2t? —=5t+2 =0 (2t — 1)(t — 2) =0<:>t:%veyat:2
sinx = 2 = CK = @ (Cunki —1 < sinx < 1,Vx € R)

sinx=%:>1.0rnekten, CK={x|x=g+k.2an=5?n+k.2n,kEZ}

CoOSx = cosa
COSX = —cosa

2) denklemlerinin ¢6zimi

cosx =cosa & x =a+ k.2nveyax = (—a) + k. 21, keZ
Sx=a+k.2nveyax = 2nr —a) + k.21

cosx = —cosa & x = (m—a)+k.2nveyax = (1 + a) + k. 2w, keZ

ORNEK: cosx = —1ise CK =?

7 nin tek katlarinda cosiniis —1 oldugundan x = 2k + 1)m, k € Z

CK={x|x=Qk+1n,keZ}

ORNEK: 2cos?x — 5cosx + 2 = 0ise CK =?

(2cosx — 1)(cosx —2) =0 & cosx = %veya cosx =2

Vx € R —1 < cosx < 1 oldugundan cosx=2 denklemiigin CK = @

cCoSXx =

N | =

Sx=4+k2nVx= (2n—z)+k.2n,ke Z
3 3
(=)x=§+k.2an=5?n+k.2n,kEZ
T 51
CK={x|x=§+k.2an=?+k.2n,k €L}
ORNEK: cos2x = sin%nise CK =?
sina = cos (g— a) oldugundan sin%ﬂ = cos (g—%n) = cosg

COS2X = COS = & 2x =E+k.2nveya 2x = (2n—£)+k.2n
8 8 8

(:x:£+knveyax:£+kn,kel
16 16



CK={x|x=1—7;+anx=115—:+kn,k€Z}

ORNEK: 2cos2x + sinx + 3 = 0 denkleminin [0, 27| de CK =?

2c0s2x + sinx + 3 =0 = 2(1 — 2sin’x) + sinx + 3 =0, sinx =t = 4sin’x — sinx —
5=4t2—t-5=0=t, ==t =2t =—1

sinx:%igin CK=0

4. _3m _[3m
sinx = 1Ig|nx—2,CK—{2}

tanx = tana

3
) cotx = —cota

}(:)xza+kn,kEZ

ORNEK: tanx = cotx CK =?

cotx = tan (g—x),g—x = a denirse
tanxztana@x=a+kn,k€Z<:>x=(%—x)+kn=>2x=§+kn:>x=%+k§

cK:{x|x=§+k§,ke1}

ORNEK: tan2x. cot (3x —g) =1 CK=?

tan (3x — g) cot (3x — g) =1= cot (3x - g) = /tan (3x _ E) olur.
3

T T
(tan2x). 1 m | =1=tan (3x — —) =tan2x => 3x ——=2x+ kn =
tan (3x — —) 3 3

A
X=§+k‘l'[

CK={x|x=§+k1T,k€Z}



4) tanx = —tana}

cotx = —cotaS = F = (m—a)+kmk €Z
ORNEK: tandx = _g CK =2

tanz=£ tan4x:—tanzﬁ4x=(n—z)+kn:5—”+kn
6 3 6 6 6

cK:{x|x=2—Z+k§,ke2}

5) acosx + bsinx = c denkleminin ¢6ziimii
Esitligin her iki yan1 a ile bdliinerek cosx in katsayisit 1 yapilir ve sinx in katsayis1 olarak

bulunan S yerine tana yazilir. Gerekli islemler yapilarak denklem ¢oziiliir.

b c
COSX + —sinx = —
a a

c
cosx + tanasinx = —
a

ORNEK: \[3cosx + 3sinx = /6 denkleminin CK =?

V3 3 NG
——COSX + —Sinx =

V3 V3 V3
cosx +V3sinx =2

/3 yerine tan% yazilirsa

. T
sinz
7Tsinx =2

cos =
3

71- -
cosx + tan§SLnx = \/E = cosx +

T .m o T
COSX COS 7 + sin o sinx = \/Ecos§

COS(.X—%) =—— =C00S—

@x—g=§+k.2nveyax—g=2n—%+k.2n,k€Z

ox=Z4k2n veya x=2tk2n
12 12

@xzi—z+k.2n veya x=%+2n+k.2n



ox=2L+k2n veya X =—+4k*.2m
12 12
71T T
CK={x|x=E+k.2n veya x=E+k.2n,k€Z}

ORNEK: tanx + cotx — 13 =0 CK=?

NG
4 4 sinx . cosx 4 sin®x+cos?x 4
tanx+cotx—ﬁ—O:>tanx+cotx—ﬁ :>wsx+sinx _ﬁ:)m_ﬁ
1 4 V3 T
=>1 =—=>25in2x=\/§=>sin2x:7:sin§
7Sin2x V3

=>2x=§+2k7r veya 2x=(n—§)+2k7r



